Trigonometrische Interpolation

Beweisen Sie, dass zu den Stitzpunkten (xy, fx), 0 < k < n — 1, mit zy = 27k/n fir
beliebige komplexe fr genau ein trigonometrisches Polynom

P(z) = ap+ae”+... + 1™ D" mit oy, € C

existiert, fir das P(zy) = fi Vk gilt.
Losung

e Bijektive Umformung = — w mit w := €, wy := €™ und z := 22E. Obige Aufga-
benstellung ist somit dquivalent dazu, dass genau ein Polynom

Pw)=ap+aiw+...+ap_ !
mit P(wy) = fi existiert.

e Bestimmung der Koeffizienten «; ergibt das LGS
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Vandermonde-Matrix

e Vandermonde-Determinante # 0, denn det(wf)j,kzown,l = Tlo<j<icn—1(wi—w;) #0
wegen w; # wy fir j # . = Eindeutige Losung.



